2. zapoctova pisemka z Matematiky I1 (BA02)

Ukéazkova pisemka

Poznamky:

o Nezarucuji spravnost Teseni ani to, Ze jsou vyjadrena v nejvhodnéjsim tvaru.

1. [8 b.] Necht kiivka v je oblouk funkce f(x) = Inx mezi body A = [a,0] a B = [e, b]
(a) Urcete a,b.
(

b) Naleznéte alesponn dvé ruzné parametrizace kiivky +.

/x2y+1ds

Y

(¢) Kiivkovy integral

preved'te na jednoduchy a dale jej nepocitejte.

Resent:
a)a=1,b=1.b)z=ty=Intt € (l,e) nebo xz = s>y =1Ins?s € (1,e"/?). ¢)

[T Int+1)/1+ 1/t dt.

2. [6 b.] Necht je ddno vektorové pole

flz,y) = (y+ 1,2)

a ddle necht kiivka 7 je horni pilkruZnice se stiedem v pocitku a s polomérem
r = 1/2 orientovana proti sméru hodinovych ruécicek.

(a) Pomoci integralu druhého druhu vypocitejte préaci vektorového pole f pii
pohybu hmotného bodu po kfivce 7.

(b) Oveéite, zda je vektorové pole potencidlové a pokud ano, tak potenciél najdéte
a s jeho pomoci ovérte svuj predchozi vypocet.

(c) Jak se zméni vysledek, pokud pohyb hmotného bodu bude probihat po tisecce
z bodu A = [-1/2,0] do bodu B = [1/2,0]. Pro¢?
Resent:
a) -1 b) Potencidl V (z,y) = vy +x+ C. ¢) Vysledek vyjde s opaénym znaménkem,
tedy 1.
3. [6 b.] Necht je ddna pocétecni tloha:

y = zy+ 2,
y(1) = 6.
(a) Urcete tad diferencidlni rovnice. Rozhodnéte, zda se jedna o rovnici linearni
a pokud ano, tak urcete, zda je homogenni. Sva tvrzeni zduvodnéte.

(b) Najdeéte jeji feSeni poc¢atecéni tlohy.

(c) Provedte zkousku.
Reseni:
a) Jedn4 se o linedrni nehomogenni rovnici prvniho fadu. b) y(z) = 8 ~1/2 — 9



