Aplikace urcitého integralu

1. Necht je dan komoly rotaéni kuzel s polomérem podstav 71 =4, ro = 2 a vySkou h = 3 Urcete:
(a) objem kuZele,
(b) povrch plaste,
(c) celkovy povrch.
Regeni: (a) V =28, (b) Py = 63/137, (¢) Peeri = (63/13 + 20) .

2. Mgjme dan rovinny obrazec ohraniceny kiivkami

y:6x—a:2 a y=0.

(2) Vypoctéte souradnice t&zisté vite-li, ze:

(a) teleso je homogenni,

(b) hustota télesa je pfimo imérna x-ové soufadnici,

(c) teéleso se sklada ze dvou homogennich ¢ésti a hustota levé poloviny je dvakrat vétsi nez hustota té
prave,

(d) hustota télesa je pfimo umérné vzdélenosti od pocatku.

(e) téleso se sklada ze dvou homogennich ¢asti a jeho hustota nad pfimkou y = 5 je o1 = 3, zbytek télesa
mé hustotu oo = 5.

. :]%[62;67%] (:1E2.S6;5?,)g,.6]L, =3V37+ 1 (6+V37), (2): (a) T =[3,2]=[3,3.6], (b) T =[2, 8] =[3.6,3.6], (c)
(d) + (e) kdo to vy¥esi, ziska velké plus ©.
3. Asteroida je kiivka dédna parametrickymi rovnicemi
z = acos® t,
y=asin®t, te(0,27).
Urctete
(a) jeji délku,
(b) jeji t&ziste,

Reseni: (a) L = 6a, (b) [0,0], (c) [2?, 2?‘1]

4. Urcete objem anuloidu a povrch anuloidové plochy. Anuloid pfitom vznikne rotuje-li kolem osy « kruznice
2+ (y-a)=r% a>r
Reseni: V = 2ar?n?, P = darn?.
5. Pomoci uréitého integralu urcete objem a povrch koule o poloméru r je-li tvofici ptulkruznice dana:
(a) explicitné y = Vr? - 22,

(b) parametricky x = rcost, y =rsint, t € (0,7).

Regeni: V = 2772, S = 472,
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