Prvni zapoctova pisemka z Matematiky I-2 (BA07, MAOT)
skupina A

Pozndmka: Vsechna reseni jsou generovdna pocitacem. Nezarucugi jejich spravnost
ani to, Ze jsou vyjddrena v nejvhodnéjsim tvaru.
1. [4 b.] Necht je ddna plocha ohranicend kfivkami

y=22 y=Inz, T=3, x=2.

(a) Plochu nakreslete.
(b) Urcete jeji obsah. Vysledek ovérte vhodnym odhadem obsahu plochy.

(c) Urcete jeji obvod. Integrély, které vzniknou pii vypoctu sestavte a déle je

nepocitejte.

Resent:
S=32_5/21n(2)~ 2.392132048.

2. [4 b.] Vypocitejte prvni parcidlni derivace funkce
et (1 — 1)

flx,y) = 5

Resent:
2 f(z,y) = xem2+y2 (. —1)4+1/2e"" Y,
% (x,y) =1/2e" 1Y (x —1).

3. [3b.] Zapiste a zakreslete defini¢ni obor funkce

fla,y)=vVa?—y+/z—y+1

Reseni:

4. [4 b.] Napiste Tayloruv polynom druhého stupné pro funkci f(z,y) = %() v bodeé
A = [m,1]. S jeho pomoci piiblizné ulréete2 hodnotu 5(%”, 0.9). Reseni:
L(f, [mA)(x,y) = =2+y+1/2 (x—7)" = (y = 1)7,
Ty(f, [, 1])(25,0.9) ~ —1.049076516.



Prvni zapoctova pisemka z Matematiky I-2 (BA07, MAOT)

skupina B

Pozndmka: Vsechna reseni jsou generovdna pocitacem. Nezarucugi jejich spravnost
ani to, Ze jsou vyjddrena v nejvhodnéjsim tvaru.
1. [4 b.] Necht je ddna plocha ohranic¢end kfivkami

. T
y=—2% y=sinz, =0, x:Z.

(a) Plochu nakreslete.
(b) Urcete jeji obsah. Vysledek ovérte vhodnym odhadem obsahu plochy.

(c) Urcete jeji obvod. Integrély, které vzniknou pii vypoctu sestavte a déle je

nepocitejte.
Resent:
S =1+ L7 —1/2v2=~ 0.4543842430.

2. [4 b.] Vypocitejte prvni parcidlni derivace funkce

o = 3D

Resen:
25 (2.9) = 1/200" (x +3y) +1/47,
8% (x,y) =3/4e".

3. [3 b.] Zapiste a zakreslete definiéni obor funkce

flzy) =+/1—z—y In(z® —y).

Reseni:

=i

4. [4 b.] Napiste Tayloriv polynom druhého stupné pro funkci f(x,y) = 2° Iny v
bodé A = [1,e]. S jeho pomoci piiblizné urcete hodnotu f(0.9,0.9 e). Resend:
—e1)? z— —el
B, e, y) = —14+ 552 4 20— 172050 4 o 1) 2 &0

To(f,[1,¢])(0.9,0.9¢) = 0.725.




Prvni zapoctova pisemka z Matematiky I-2 (BA07, MAOT)

skupina C

Pozndmka: Vsechna reseni jsou generovdna pocitacem. Nezarucugi jejich spravnost
ani to, Ze jsou vyjddrena v nejvhodnéjsim tvaru.

1. [4 b.] Necht je ddna plocha ohranic¢end kfivkami
y=—, y=lze, z=- z=1.
x 2

(a) Plochu nakreslete.
(b) Urcete jeji obsah. Vysledek ovérte vhodnym odhadem obsahu plochy.
(c) Urcete jeji obvod. Integrély, které vzniknou pii vypoctu sestavte a déle je
nepocitejte.
Resent:
S=1/21n(2)+ 1/2 ~ 0.8465735903.

2. [4 b.] Vypocitejte prvni parcidlni derivace funkce

3 cos &
Resent:
5% (z,y) =6sin (2%) yz~2 (z — 1)7" =3 cos (2Y) (z — )72,

8% (z,y) = —6sin (2%) a7 (z—1)7".

3. [3 b.] Zapiste a zakreslete definiéni obor funkce

fla,y)=V1—-22—p2+/1—z+y.

Resent:

4. [4 b.] Napiste Tayloruv polynom druhého stupné pro funkci f(z,y) = y*sin(2z) v

bodé A = [§,—1]. S jeho pomoci piiblizné urcete hodnotu f(%,—1.1). Resend:

To(f [5 —1)(x,y) = =2 (@ = 1/4m) + (y+1)" =2y - 1,
To(f, 5, —1])(%, —1.1) ~ 1.160651978.



Prvni zapoctova pisemka z Matematiky I-2 (BA07, MAOT)

skupina D

Pozndmka: Vsechna reseni jsou generovdna pocitacem. Nezarucugi jejich spravnost
ani to, Ze jsou vyjddrena v nejvhodnéjsim tvaru.

1. [4 b.] Necht je ddna plocha ohranic¢end kfivkami
1
y:\/E> yzlnw, 1'25, r=1.

(a) Plochu nakreslete.
(b) Urcete jeji obsah. Vysledek ovérte vhodnym odhadem obsahu plochy.

(c) Urcete jeji obvod. Integrély, které vzniknou pii vypoctu sestavte a déle je

nepocitejte.

Resent:
S=—1/6v2+7/6—1/21n(2) ~ 0.5843908163.

2. [4 b.] Vypocitejte prvni parcidlni derivace funkce

J6x+1
p— 3 .
Resent: o
21 (wy) =173 (6 (ey —6) 7" — Cxmy) (Sas1)
~2/3 B
2f(2,y) = —1/3 (6x+1)x(g§—j;> (zy — 6) 2.

3. [3b.] Zapiste a zakreslete defini¢ni obor funkce
f(z,y) = In(2® —y) — In(2z + y).

Reseni:

__e¥

4. [4 b.] Napiste Taylortv polynom druhého stupné pro funkci f(z,y) = < v bodé
A =[1,0]. S jeho pomoci piiblizné uréete hodnotu f(1.2,0.2). Resen:



Prvni zapoctova pisemka z Matematiky I-2 (BA07, MAOT)

skupina E

Pozndmka: Vsechna reseni jsou generovdna pocitacem. Nezarucugi jejich spravnost
ani to, Ze jsou vyjddrena v nejvhodnéjsim tvaru.

1. [8b.] Necht je ddna plocha ohrani¢end kfivkami
1
y=lInx, y:1n§, y=1n2, xz = 0.

(a) Plochu nakreslete.

(b) Urcete jeji obsah. Integraly, které vzniknou pii vypoctu sestavte a dale je
nepocitejte.

Resent:

2. [3b.] Vypocitejte prvni parcidlni derivace funkce

(y? — 3) sin 22

flz.y) = yE—

Reseni:
e f (2,y) = 3/4 (y* = 3) cos (3 %) v
6% (z,y) =1/2ysin <3 %) —3/4 (y* — 3) cos (3 %) Ty 2.

3. [3b.] Zapiste a zakreslete defini¢ni obor funkce

f(x,y) = i;;

Reseni:

2.0

4. [3 b.] Méjme danu funkei f(x,y) = win a bod A=[2,1].
(a) Nahrad'te tuto funkci v okoli bodu A Taylorovym polynomem druhého stupné.
(b) Naleznéte rovnici tecné roviny ke grafu funkce f(z,y) v bodé A.
Resent:
To(f, 2,1])(2,y) = 2—y—1/42+3/2 (y = 1)°+1/8 (¢ = 2)°+1/2 (¢ = 2) (y - 1),
z=2—-y—1/4z.
5. [8 b.] Naleznéte staciondrni body funkce
fla,y) ="V (5—2a+y).

Resend:
1, —2].



Prvni zapoctova pisemka z Matematiky I-2 (BA07, MAOT)

skupina F

Pozndmka: Vsechna reseni jsou generovdna pocitacem. Nezarucugi jejich spravnost
ani to, Ze jsou vyjddrena v nejvhodnéjsim tvaru.

1. [8 b.] Necht je ddna plocha ohrani¢end kfivkami

(a) Plochu nakreslete.

(b) Urcete jeji obsah. Integraly, které vzniknou pii vypoctu sestavte a dile je
nepocitejte.

Resent:

2. [3 b.] Vypocitejte prvni parcidlni derivace funkce

f(z,y) =6y (vy +1).

Resent:
E)

3L
el (100) =3 055
2zy+1

9 — 9 _2zy+l
% (z,v) 3\/y(xy+1)'

3. [3b.] Zapiste a zakreslete defini¢ni obor funkce
flz,y) =1In (91: (x+y— 1))

Reseni:

3

4. [3 b.] Méjme danu funkei f(x,y) = ﬁ a bod A=11,-2].

(a) Nahrad'te tuto funkci v okoli bodu A Taylorovym polynomem druhého stupné.
(b) Naleznéte rovnici tecné roviny ke grafu funkce f(x,y) v bodé A.
Resent:
To(f,[L, =2))(x,y) = § = 2/92 +y/9+1/27 (v = 1) — B 4 1)27 (y + 2)°,
z=1-2/92+1/9y.

5. [3 b.] Naleznéte staciondrni body funkce
flz,y) =e? (2* +zy) .

Resend:
[0,0], [2,—4].



Prvni zapoctova pisemka z Matematiky I-2 (BA07, MAOT)

skupina G

Pozndmka: Vsechna reseni jsou generovdna pocitacem. Nezarucugi jejich spravnost
ani to, Ze jsou vyjddrena v nejvhodnéjsim tvaru.

1. [3b.] Necht je ddna plocha vymezend podminkami
4yt <1, y<at

(a) Plochu nakreslete.

(b) Urcete jeji obsah. Integraly, které vzniknou pii vypoctu sestavte a dale je
nepocitejte.

Reseni:

2. [3 b.] Vypocitejte prvni parcidlni derivace funkce

 cos (4y)
Reseni:
I5] - 4 sin(4 zy)y 4 cos(4 zy)x
% ($7 y) - 2229 - (22:272)2 )
in(4xy)x
% (Iay) = —4 82(12_y2) .

3. [3 b.] Zapiste a zakreslete definiéni obor funkce

r+y+1
x2 ’

f(z.y) =1n(

Reseni:

1

4. [8 b.] Méjme danu funkci f(z,y) = —5 a bod A = [2,1].

x—y?

) = —h + 2k,
1,0.01)) = 0.12,
(2,1) + df([2,1],(=0.1,0.01)) = 1.12.

5. [3 b.] Naleznéte stacionarni body funkce
f(x7y) — e2$—|—7 (xy o 2y2) )

Resent:

[0,0], [—1,—1/4].



Prvni zapoctova pisemka z Matematiky I-2 (BA07, MAOT)

skupina H

Pozndmka: Vsechna reseni jsou generovdna pocitacem. Nezarucugi jejich spravnost
ani to, Ze jsou vyjddrena v nejvhodnéjsim tvaru.

1. [8 b.] Necht je ddna plocha ohrani¢end kfivkami
_ 1
Y ) Y 5

(a) Plochu nakreslete.
(b) Urcete jeji obsah. Integraly, které vzniknou pii vypoctu sestavte a dile je
nepocitejte.

Reseni

2. [3b.] Vypocitejte prvni parcidlni derivace funkce

2 — y3
aRef em") (e
o) ;Y (In(zy+1))2(zy+1) ’( )
5 Y2 _ —y3+2)z
Ay (,y) =3 In(zy+1)  (In(zy+1))%(zy+1)"

3. [3 b.] Zapiste a zakreslete definiéni obor funkce

y—x
x+y'

flz,y) =

Reseni:

2

4. [8 b.] Méjme danu funkci f(z,y) = % a bod A = [-1,3].
a) Urcete totalni diferencidl funkce f v bodé A.
) Pomoci predchoziho vypoctu urcete priblizné f(—1.1,2.8).

(
(
R

([ 13],( k) =6h+k,
df([~1,3],(=0.1,-0.2)) = —0.8,
f(=1.1,2.8) ~ f(—=1,3) + df(]-1,3], (—0.1,-0.2)) = 2.2.

5. [3 b.] Naleznéte staciondrni body funkce
flz,y) =yna® + .

Reseni:
1,-1/2], [-1,1/2].



Prvni zapoctova pisemka z Matematiky I-2 (BA07, MAOT)

skupina I

Pozndmka: Vsechna reseni jsou generovdna pocitacem. Nezarucugi jejich spravnost
ani to, Ze jsou vyjddrena v nejvhodnéjsim tvaru.

1. [8 b.] Necht je ddna plocha ohrani¢end kfivkami

T

y=e", y=e", y=2
(a) Plochu nakreslete.
(b) Urcete jeji obsah. Integraly, které vzniknou pii vypoctu sestavte a dile je
nepocitejte.

Resent

2. [3b.] Vypocitejte prvni parcidlni derivace funkce

2y /22 — 12
flx,y) = ——F—.

Resent: \
(x,y) :acy\/x2—y2+1/2\/%,
> (fv y) =1/22 \/1’2—92—1/2%-

Y

3. [3b.] Zapiste a zakreslete definiéni obor funkce

=2z +2y In (2 +y*>—1).

Reseni:

-2

4. [3 b.] Méjme danu funkei f(x,y) = 11;“—2‘” a bod A = 10,2].
(a) Urcete totélni diferenciél funkce f v bodé A.
(b) Pomoci predchoziho vypoctu urcete priblizné f(0.15,1.9).
Resent:

J, (h
df([0,2], (0 15, )) — 0.0625,
£(0.15,1.9) ~ £(0,2) + df([0,2], (0.15, —0.1)) = 0.3125.

5. [3 b.] Naleznéte staciondrni body funkce
flz,y) =y*Inz — .

Resend:
1,1, [1,—1].



Prvni zapoctova pisemka z Matematiky I-2 (BA07, MAOT)

skupina J

Pozndmka: Vsechna reseni jsou generovdna pocitacem. Nezarucugi jejich spravnost
ani to, Ze jsou vyjddrena v nejvhodnéjsim tvaru.

1. [8b.] Necht je ddna plocha vymezend podminkami
4yt <4, y—1<0.

(a) Plochu nakreslete.

(b) Urcete jeji obsah. Integraly, které vzniknou pii vypoctu sestavte a dile je
nepocitejte.

Resent:

2. [3b.] Vypocitejte prvni parcidlni derivace funkce

In (7 — xy)
f(‘ray)_ 272 -3 :
Resent:
9 . y In(—zy+7)x
9 (z,y) = T (Caytn(222-3) T T (222-3)2 7
el _ T
E (z,y) = T (Cayrn(222-3) "

3. [3b.] Zapiste a zakreslete defini¢ni obor funkce
fla,y) =1 (2% (y — 2%)).

Resent:

4. [3 b.] Méjme danu funkei f(x,y) = ﬁ a bod A =[2,2].

(a) Urcete totdlni diferencidl funkce f v bodé A.
(b) Pomoci predchoziho vypoctu urcete piiblizné f(1.9,2.1).

Resent:
df((2,2), (h,k)) = =g h— &k,

0.1
£(1.9,2.1) ~ £(2,2) + df([2,2], (—0.1,0.1)) = 0.2.
5. [3 b.] Naleznéte staciondrni body funkce
f(z,y) =ylna® — 22

Resend:
—1,1], [1,1].



